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Divizibilitatea numerelor naturaleIII

1	 Verificați dacă:
a	 39 este divizibil cu 3	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		  b	 11 îl divide pe 154	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
c	 117 se divide cu 13	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		  d	 2 013 este divizibil cu 5	 . . . . . . . . . . . . . . .

e	 1 331 este divizibil cu 121	. . . . . . . . . . . . . . . . . .		 f	 1 001 se divide cu 7	. . . . . . . . . . . . . . . . . . .

g	 201 201 este divizibil cu 67	 . . . . . . . . . . . . . . . .		 h	 101 îl divide pe 3131	 . . . . . . . . . . . . . . . . .

i	 595 959 se divide cu 59	 . . . . . . . . . . . . . . . . . .		 j	 abc  îl divide pe abcabc	 . . . . . . . . . . . . . . .

k	 abcabc  este divizibil cu 1 001	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

2	 Stabiliți, verificând prin calcul, dacă:

a	 54 este multiplu al lui 6	. . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		 b	 91 este multiplu al lui 13	. . . . . . . . . . . . . . . 

c	 3 232 este multiplu al lui 32	 . . . . . . . . . . . . . . . .		 d	 2 013 este divizibil cu 9	 . . . . . . . . . . . . . . .

e	 625 este divizibil cu 125   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                         

f	 12 342 468 se divide cu 10 002   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                   

g	 234 234 este divizibil cu 9	. . . . . . . . . . . . . . . . . .		 h	 15 îl divide pe 12 345	 . . . . . . . . . . . . . . . . .

i	 122 436 se divide cu 10 203   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                      

j	 ababab se divide cu 10 101   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                      

k	 abba  este divizibil cu 11   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                         
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3	 Scrieți:
a	 divizorii numărului 12

b	 divizorii proprii ai numărului 24

c	 divizorii improprii ai numărului 2 013

d	 divizorii divizibili cu 3 ai numărului 30

e	 divizorii multipli de 5 ai numărului 100

f	 divizorii pari ai numărului 60

g	 divizorii impari ai numărului 1 001

h	 divizorii formați din cifre egale ai numărului 330

i	 divizorii primi ai numărului 720

j	 divizorii compuși ai numărului 150
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k	 divizorii numărului 1 313.

4	 Scrieți:
a	 multiplii lui 9, mai mici decât 100

b	 multiplii lui 8, mai mici decât 90

c	 multiplii de două cifre ai lui 14

d	 multiplii de o cifră ai lui 2

e	 multiplii impari de două cifre ai numărului 19

f	 multiplii pari de două cifre ai numărului 11

5	 Scrieți:
a	 divizorii lui 30 care sunt și multipli ai lui 10

b	 divizorii lui 45 care sunt și multipli ai lui 5

c	 multiplii lui 25 care sunt și divizori ai lui 150
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d	 multiplii lui 12 care sunt și divizori ai lui 120

6	 Arătați că:
a	 53477	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		  b	 122 652	. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
c	 1 875x25	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		  d	 1 414x101	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
e	 (12 + 22 + 32)(142 – 14)	. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		  f	 (43 – 33 – 13)x(52 – 42)	. . . . . . . . . . . . .
g	 (1 + 2 + … + 20)x(1 + 2 + … + 5)	. . . . . . . . . . . . . . . . .		  h	 (2n + 1 – 2n)x2n	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
i	 (3n + 1 + 3n)x4	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		  j	 21(5n + 2 – 5n + 1 + 5n)	 . . . . . . . . . . . . . . .
k	 216n(82n + 1 + 43n + 1 – 11 · 64n)	 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .		 l	 ( ) ( )a b ab ba+ + 	 . . . . . . . . . . . . . . . . .

7	 Arătați că suma a două numere naturale impare consecutive este divizibilă cu 4.
Rezolvare:

8	 Demonstrați că suma a trei numere naturale consecutive este multiplu de 3.
Rezolvare:
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9	 Arătați că suma a trei numere naturale pare consecutive este divizibilă cu 6.
Rezolvare:

10	 Citiți enunțurile și rezolvați cerințele.
a	� Arătați că, pentru oricare trei numere naturale consecutive, cel puțin unul este divizibil cu 2 

și cel puțin unul divizibil cu 3.

b	 Demonstrați că produsul a trei numere naturale consecutive este un multiplu de 6.

11	 Demonstrați că produsul a cinci numere naturale consecutive este multiplu de 60.
Rezolvare:

12	 Determinați, în fiecare caz, numărul natural x, știind că:
a	 (2 · x + 1)7		
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b	 (3 · x + 1)16		

c	 30x(6 · x + 5)	

d	 35x(2 · x + 1)	

13	 Determinați, în fiecare caz, numărul natural x, știind că:
a	 2x3x					   

b	 4x5x + 2014		

c	 5x4x + 1				 

d	 2013x2012x + 1	
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14	 Aflați numărul natural n, astfel încât:
a	 nx3 și 3 < n < 21

b	 (n + 1)x4 și 12 ≤ n < 36

c	 (3n + 2)x5 și 1 < n < 15

d	 (5 · n + 4)x6 și 3 < n ≤ 1

15	 Citiți enunțurile și rezolvați cerințele.
a	 Dacă x = 22 · a + 55 · b, unde a, b sunt numere naturale, arătați că xx11.

b	 Dacă x = 38 · a + 57 · b, unde a, b sunt numere naturale, arătați că 19 x.
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c	� Dacă x = 3 · a + 8 · b + 5 · c și y = 6 · a + b + 4 · c, unde a, b, c ∈ N, arătați că 9(x + y + z) 
și (x + y + z)x(a + b + c).

d	� Dacă x = 3 · a + 2 · b și y = 2 · a + 3 · b, unde a, b ∈ N și a > b, arătați că (x + y) · (x – y)x 
x (a + b) · (a – b).

16	 Citiți enunțurile și rezolvați cerințele.
a	 Demonstrați că (1 1 1 1) ( 2)a a b b a b+ + + + + .

b	 Demonstrați că ( ) 100abc bc−  .

c	 Arătați că (1 10 1 )b ab a− ⋅ .
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d	 Arătați că dacă b > c, atunci 9 ( )abc acb− .

17	 Demonstrați că numărul a = 22013 + 32013 este divizibil cu 5.
Rezolvare:

18	 Demonstrați că numărul a = 6n – 1 este multiplu de 5, pentru orice număr natural n.
Rezolvare:

19	 Arătați că (2n + 2 + 2n)(4n + 1 + 4n), pentru orice număr natural n.
Rezolvare:


